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 ملخص

∑: قابلٌة جمع المتسلسلتٌن  بدراسة فً هذه الرسالة قمنا    ( ) 
     ∑    ( ) 

     

ٌّةوذلك بطرٌقة نٌورلند والطرٌقة  : ، والمتسلسلتٌن  المصفوف

∑ ∑      
       (   ) 

    ∑ ∑      
       (   ) 

    

ٌّةبالطرٌقة   المضاعفة . المصفوف

 :وذلك وفق ما ٌلً 

ونٌورلند  ونٌورلند نذكر تعارٌف لبعض طرائق قابلٌة الجمع ، كطرائق سٌزارو :الفصل الأول 

ٌّةالمعممة والطرٌقة   ، وعلاقة هذه الطرائق ببعضها . المصفوف

 :الفصل الثاني 

 لٌبٌغمحدودة التغٌر وقابلة للمكاملة وفق    ٌحتوي على مبرهنتٌن ، فً الأولى سنعتبر أن الدالة

 .   ودورٌة دورها 

∑وسنجد أن المتسلسلة     ( ) 
إلى المجموع  (    )قابلة للجمع بطرٌقة نٌورلند     

 ̀( ) . 

 .    ودورٌة دورها  لٌبٌغقابلة للمكاملة وفق   وفً المبرهنة الثانٌة سنعتبر أن الدالة 

∑–وسنبٌن أن المتسلسلة     ( ) 
    )قابلة للجمع بطرٌقة نٌورلند     

 ) 

( ) : إلى المجموع    
 

  
∫  ( )        

 
   

 

 
 

 :حٌث إن 

 ( )   (   )   (   )    ( ) 

 :الفصل الثالث 

       على المجال  لٌبٌغقابلة للمكاملة وفق   الدالة  : مبرهنات ، فً الأولى  ثلاثٌتضمن 
وسنجد أن المتسلسلة نظامية ومثمثية سفمى ،  (    )  ، والمصفوفة    ودورية دورها 

∑    ( ) 
ٌّةقابلة للجمع بالطرٌقة        ، ( )̀ إلى المجموع   التً مصفوفتها  المصفوف

 .   ودورٌة دورها  لٌبٌغقابلة للمكاملة وفق   وفي الثانية تكون الدالة 

 نظامٌة لكنها لٌست مثلثٌة بشكل عام . (    )  والمصفوفة 

 ، حٌث إن        محدودة التغٌر على المجال  ( ) وفً الثالثة سنعتبر الدالة 



 ( )  
 ( )

    
 
 

      ( )   (   )   (   ) 

 : نظامية ، وتحقق  {    }  والمصفوفة  

  {    }                     
                  

𝜎( )  ∑        ( )

 

   

 

على  لٌبٌغقابلة للمكاملة وفق   الدالة  توجد مبرهنتٌن ، فً الأولى  :وفي الفصل الرابع 

 نظامٌة ومثلثٌة سفلى . (    )  ، والمصفوفة   ودورٌة ودورها ،       المجال 

∑المتسلسلة  وبذلك تكون    ( ) 
ٌّةقابلة للجمع بالطرٌقة       : إلى المجموع التالً  المصفوف

 ( )   
 

  
∫  ( )       

 

 
   

 

 

 

 إلى نفس شروط المبرهنة الأولى .  تخضع الدالة  :وفً المبرهنة الثانٌة 

∑فٌحتوي على تطبٌقات لقابلٌة جمع المتسلسلة   أما الفصل الخامس    ( ) 
بالطرٌقة     

ٌّة {    }  : التً مصفوفتها تكتب بالشكل  المصفوف  {
 

     
}. 

 ، فهو ٌتألف من مبرهنتٌن ، فً الأولى تكون المتسلسلة وأخيراً الفصل السادس

∑: ة التالٌ  ∑      
       (   ) 

ٌّةقابلة للجمع بالطرٌقة     المضاعفة إلى  المصفوف

المجموع 
   (   )

    
 . 

∑: وفي المبرهنة الثانية ، تكون المتسمسمة  ∑      
       (   ) 

قابمة لمجمع     
 : المضاعفة إلى المجموع التالي  المصفوفيّةبالطريقة 

 

    
∫ ∫  (   )       

 

 
       

 

 
    

 

 

 

 

 
 

  
∫   ( )       

 

 
  

 

 

 
 

  
∫   ( )       

 

 
  

 

 

 



Summary 

The Summability Of Derived Fourier Series and Its Conjugate By Nörlund 

and Matrix Methods 

In this thesis we will study the summability of the two series 

∑    ( ) 
     ∑    ( ) 

    by Nörlund method and Matrix method 

and the two series 

∑ ∑      
       (   ) 

    ∑ ∑      
       (   ) 

    by the Double 

Matrix method . 

According to : 

Chapter1 : we will mention difinitions of some summability methods like 

Cesaro, Nörlund, generalized Nörlund, Matrix method and the relation 

of Nörlund method and Matrix method to these methods . 

Chapter2 : contains two theorems, in the first we consider the function 

  is bounded variation and integrable in the sense of Lebesgue and 

periode withperiod    . 

We will find that the series ∑    ( ) 
    summable in Nörlund (    ) 

to the sum  ̀( ) . 

In the second theorem we consider the function   is integrable in the 

sense of Lebesgue and periode with period   , we will show the series 

 ∑    ( ) 
    is summable in Nörlund method (    

 )to the sum 

  ( )   
 

  
∫  ( )        

 
   

 

 
 where  

 ( )   (   )   (   )    ( ) 

Chapter3 : contains three theorems, in the first one function   is 

integrable in the sense of Lebesgue to the interval    ,   and periode 

with period   , and the Matrix   (    ) is regular and lower 

triangular . 

And the series ∑    ( ) 
    summable in the Matrix mean to the sum 

 ̀( ) . 



In the second : the function   is integrable in sense of Lebesgue and 

periode with period    and Matrix   (    ) is regular but not 

generalized triangular . 

In the third : we consider the function  ( ) is bounded variation at the 

interval       where  

 ( )  
 ( )

    
 
 

      ( )   (   )   (   ) 

And the Matrix   {    } is regular 

  {    }                     

                  

𝜎( )  ∑        ( )

 

   

 

Chapter4 : consisting of two theorems, in the first one function   is 

integrable in the sense of Lebesgue to the interval [  , ] and periode 

with period   , and the Matrix   (    ) is regular and lower 

triangular . 

And the series ∑    ( ) 
    summable in the Matrix mean to the sum 

 ( )   
 

  
∫  ( )       

 

 
   

 

 

 

Where  

 ( )   (   )   (   )    ( ) 

In the second theorem : the function   is submitted to the same 

conditions of the first one . 

Chapter5 : contains the applications of Matrix method whose Matrix  

  {    }  {
 

     
} at the series . 



Chapter6 : consisting of two theorems, in the first the series 

∑ ∑      
       (   ) 

    is summable in the double Matrix mean to 

the sum 
   (   )

    
 . 

In the second the series ∑ ∑      
       (   ) 

    is summable in the 

double Matrix mean to the sum  

 

    
∫ ∫  (   )       

 

 
       

 

 
    

 

 

 

 

 
 

  
∫   ( )       

 

 
  

 

 

 
 

  
∫   ( )       

 

 
  

 

 

 

 


