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 ملخص الرسالة

باليندسات اللاإقميدية. فقد حاول نقطة البداية لنشوء ما يسمى  لمسممة الخامسةشكمت ا

في كتاب الأصول لإقميدس, محاولين تقديم البراىين  المبرىناتالعديد من العمماء نقميا إلى سياق 

عمييا. ولكن كل تمك المحاولات باءت بالفشل, فقد اعتمد العمماء في إثباتيا عمى ما يكافئيا. 

, فبعد كل تمك المحاولات لإثبات المسممة واستمر الحال ىكذا حتى القرن التاسع عشر الميلادي

بدل المسممة فأإذ قام بذلك العالم الروسي لوباتشفسكي لمثيرة للاىتمام, الخامسة كانت الخاتمة ا

من نقطة ": مسممة التوازي الزائدية يت فيما بعدسمالتي يا و الخامسة بمسممة تناقض إحدى مكافئات

متوخياً إثبات  ."ستقيمان لا يقطعان ىذا المستقيمخارج مستقيم في المستوي يمر عمى الأقل م

عمى وجود ىندسة أخرى بذلك  أكد لكنو لم يجد فيو أي تناقض. و التناقض في ىذا النظام, 

 .باليندسة الزائدية يت لاحقاً سم تختمف عن ىندسة إقميدس, لا تصح فييا المسممة الخامسة.

محاولات إثبات المسممة الخامسة, وتعديل ىمبرت لنظام  ث أبرزلبحعرضنا في ىذا ا

مسممات التي تعتمد عمى مفيوم البينية والقياس, مروراَ إضافة لعرضنا المسممات إقميدس, 

 باليندسة المطمقة, وصولَا إلى لوباتشفسكي, واكتشافو لميندسة الزائدية. 

وتنتج عن يندسة الزائدية, ىذا البحث أبرز الحقائق العممية التي تتعمق بال كما ضمنا

ميندسة. ل الجديد مفيومالمن خلال مبرىنات وتعاريف ونتائج, توضح لنا  مسممة التوازي الزائدية,

وازي والمقارنة بين التخواص المستقيمات الزائدية وتصنيفاتيا,  كما عرضنا بشيء من التفصيل

 ا.  ودالة التوازي الزائدية وخواصي الحدي والتوازي بعمود مشترك,



أدوات اليندسة  في دراستيا استخدمنا ساغةمقبولة ومست اليندسة الزائدية ولكي تصبح

الإقميدية, من خلال نموذجي كلاين وبوانكاريو لممستوي الزائدي, حيث مثّل المستوي الزائدي 

 بقرص دائري.  

محديث عن المثمث الزائدي, وانحرافو, ومساحتو, والمبرىنات لالفصل الأخير  خصصنا

ولمحديث عن  أطوال أضلاعو.المسافة لحساب  دستورزواياه, واستخدام  قياسالمتعمقة بيا, وعن 

مدائرة, حيث ل بالنسبة, وقوة النقطة الأساسيالدوال المثمثية استعرضنا مفيوم الانعكاس, والمحور 

المثمث  فيثاغورث في مبرىنةالرياضية لمجيب وجيب التمام والظل الزائدية,  العلاقاتاستنتجنا 

وجيب التمام  المثمث القائم, والمثمثات العامة الزائدية ومبرىنتي الجيب دساتيرواستنتجنا الزائدي, 

 إقميدياً وزائدياً. دساتيرالمفاىيم وال تمكبين مكثفة  مقارنةبالفصل ىذا  وختمنا الزائدي.

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



       Abstract 

  

  In our study, Axiom fifth Formed the starting point for the 

emergence of  Non-Euclidian geometries. many scientists have 

tried to transferred it to the context of the theories in Euclid 

book “Al usol”, They were trying to provide evidence on it. but 

all of those attempts failed, because scientists have relied on its 

equivalent when they try to prove it. Thus it continued until the 

nineteenth century, after all these attempts to prove the Axiom 

fifth it was the interesting conclusion. Where the Russian 

scientist Lobachevski was Replaced Axiom fifth with another 

contradiction equivalents one, called hyperbolic parallel axiom: 

“ If a point and a line not passing through it are given, 

there exists at least two lines which pass through the given 

point parallel to the given line.“ 

He studied a new system, but he did not find any 

contradiction in it. He stressed that there is other geometry differ 

from Euclid’s geometry, not valid the axiom fifth. He called it 

Hyperbolic geometry. 

  Our study includes the attempts of proof Axiom fifth, 

Amendment Hilbert of  Euclidian’s axioms system, Axioms that 

depend on the concept of “alignment and distance”, Absolute 

Geometry, and Lobachevski’s discovery of the hyperbolic 

geometry.  



      This paper Has offered the most prominent scientific facts 

that are related to hyperbolic geometry. and are resulted from 

hyperbolic parallel axiom. Through theorems, definitions and 

show us the results explain the new geometry. And the 

statement of the properties of hyperbolic lines and their ratings, 

and The parallel hyperbolic function and its properties. 

 In order to facilitate study of hyperbolic geometry we use 

the tools of Euclidean geometry, through Klein and Poincare 's 

hyperbolic model, as hyperbolic plane Represents a circular disc 

and each model has its representation for points and lines. 

The last chapter talks about hyperbolic triangle, its defect, 

its area, The theorems relating thereto, the measurement of 

angles, and the law of the distance for measure the lengths of its 

sides 

To talk about the trigonometric hyperbolic functions, we 

reviewed the concept of Inversion, the radical axis, and the 

power of a point in the circle, As we derives the Laws of 

Cosine, Sins, and the Pythagorean Theorem for triangles in 

Hyperbolic Geometry. we derives the Expressions of  right 

hyperbolic triangle, and general hyperbolic triangles, and Prove 

the sine and cosine hyperbolic theorems. 

In the last chapter we have adopted a method of 

comparison between all previous concepts and laws in Euclidian 

and Hyperbolic geometry.  



 


